
设四次整系数多项式  满足

则  __。

解法：

设

由

可知，令

则

因此  是方程

的一个根。

因为

两边立方得

即

所以

因此

1.  

af://n185


是  的一个因式。

又因为  是四次整系数多项式，所以可设

另一方面，由

可得

即

在  处为零。因此

是方程

的一个根。

因为

两边平方得

即

所以

因此

是  的一个因式。

于是可设



即

又由前面的分解可设

比较两种表达式中  的系数。

先展开

得

再展开

得

比较对应项系数，得

由 ，第二式化为

即

第五式化为

代入第四式：

即



所以

整理得

即

再代入第三式：

右边化简为

所以

即

由  得

代入 ：

即

所以

于是

因此

展开得



所以

即

检验：

当  时，

而

所以

即

当  时，

由 ，得

于是

所以

即

因此



故所求为

若

， ，则

__。

解法：

由题意，

先计算  的前几次迭代，寻找规律。

第一次迭代：

第二次迭代：

分子分母同乘 ，得

第三次迭代：

分子分母同乘 ，得

2.  

af://n319


因此

即  的迭代周期为 。于是对任意正整数 ，

题中

且

所以  是  迭代  次，即

因为

所以

而

故

因此

代入 ，得

所以



设

定义

则  __。

解法：

注意到

因此

记

则上式即为

反复迭代可得

即

令

3.  

af://n364


则有

交叉相乘得

展开并整理：

所以

代回 ，得

检验：

当  时，

与题给  一致。故结果正确。

已知函数  是单调函数，且当  时，都有

则  __。

解法：

因为  是单调函数，所以自变量与函数值一一对应。即若 ，则必有 。

由题意，对任意 ，都有

由于右边恒为常数 ，而  单调，从而一一对应，所以括号内的自变量必须为常数。设

7.  

af://n402


其中  且  为常数。于是

由 ，得

即

解得

因为 ，所以

于是

验证：对任意 ，

所以

满足题意。

因此

所以

注：也可直接由  取 ，得 。又 ，故 ，即 

，得 ，从而 ， 。

或



已知函数  满足：

则  __。

解法：

由题意，对任意实数 ，都有

取 ，得

因为 ，所以

将  中的  换成 ，得

由  得

比较  和 ，得

所以

将  中的  换成 ，得

由  和  得

将  中的  换成 ，得

因此  是以  为周期的周期函数。

由周期性直接得

9.  

af://n436


再由

得结果。

已知函数  满足：对任意实数 ，都有

成立，且

则  __。

解法：

在

中取 ，得

所以

取 ，得

即

所以

又已知

由  和基本不等式，当  时，

11.  

af://n468


结合  得

所以

等号成立当且仅当

下面求 。

取 ，得

这没有给出新信息。

为了求 ，取 ，得

即

所以

取 ，得

取 ，得

即



所以

将  代入 ：

即

所以

将  代入 ，得

因此

检验：

由

可猜出

验证：

满足函数方程。且

满足条件。于是

结果一致。
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